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El nUmero mds pequeno divisible entre dos o mds nUmeros. 3De qué nos puede
servire

Ana prepara galletas para tres clientes, el cliente A recibe las galletas en cajitas de
3 unidades, el cliente B recibe las galletas en cajitas de 5 unidades y el cliente C
recibe las galletas en caijitas de 4 unidades. Cuanto es lo minimo que debe preparar
para que pueda ser despachado sin faltas ni sobrantes a cualquiera de los 3 clientes.

El menor nUmero de galletas que puede ser distribuido en caijitas de 3, 5 o 4 galletas
exactamente es 60. 5COmo lo sabemos?

Acompdnanos para aprender acerca de este valioso recurso.
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Conocimientos Previos Requeridos )

Dominio de Multiplicacion y Division, descomposicion de numeros en factores
primos, conceptos de multiplos y divisores.

Contenido )

MUltiplos, Divisores, NUmeros Primos, NUmeros Compuestos, Descomposicion de
NUmeros en Factores Primos, Primos Relativos, m.c.m., M.C.D.

Videos Disponibles )

MULTIPLOS Y DIVISORES. Definiciéon de Minimo Comun Multiplo

MULTIPLOS Y DIVISORES. Minimo Comun Multiplo. Calculando con las reglas

MULTIPLOS Y DIVISORES. Cdiculo de M.C.M. Por Método Rdépido. Descomposicion
Simulténea

MULTIPLOS Y DIVISORES. Calcular el Minimo Comun Multiplo. Ejercicio |

MULTIPLOS Y DIVISORES. Calcular Minimo Comuin Multiplo por Descomposicidn
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Guiones DidéctiCOS)

° MULTIPLOS Y DIVISORES. Definicion Minimo Comun Multiplo.

Minimo Comun Multiplo. Es el menor multiplo comUn a varios nUmeros enteros.
veamos de forma prdctica lo que esto significa para dejar clara esta definicidon

Ejemplo. Identificarel m.c.m. de 2, 6 y 10

Primero, visualicemos los multiplos de cada uno de estos niUmeros. Presentaremos
solo los menores o iguales a 60, eso es suficiente para observar lo que nos ayudard a
evidenciar qué es el minimo comun multiplo.

Mdltiplos de 2: 2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16, 18, 20, 22, 24, 26, 28,30) 32, 34, 36, 38, 40, 42, 44,
46, 48, 50, 52, 54, 56, 58

Moltiplos de 6: 6,12, 18, 24/30) 36, 42, 48, 54/30)

Maltiplos de 10: 10, 20,30) 40, 50,60)

Hasta donde desarrollamos los multiplos (color verde), tenemos 2 multiplos comunes
a los tres numeros: el 30 y el 60.

Si seguimos desarrollando mds multiplos de cada nUmero, encontraremos mas
multiplos comunes mayores que estos.

La definicion de minimo comuin multiplo dice que es el menor multiplo comun a los
nUumeros dados, que en este casoson 2, 6 y 10.
Entre 30 y 60 es menor 30, entfonces 30 es el minimo comun multiplo.

Ahora aprenderemos dos formas de hallar el minimo comun multiplo. Una responde
aunaregla, y ofra a un Algoritmo (ver Emparejando el Lenguaje de esta Unidad)

° MULTIPLOS Y DIVISORES. Minimo Comin Multiplo. Calculando con la Regla.

Para calcular el m.c.m. debemos primero descomponer en factores primos los
numeros dados, para luego aplicar la regla “se toman los factores comunes y no
comunes, con su mayor exponente” el resultado del producto de estos factores es el
m.c.m. Veamos en forma prdctica esto.

Ejemplo. Hallar el m.c.m. de 4, 12y 18 aplicando la regla.

Nota. Lo ideal cuando se readliza una descomposicion es ir verificando y/o
descartando los nUmeros primos divisores en orden ascendente. De esta manera
cuando se descarta un nimero primo no es necesario volver atrds para probar
divisibilidad.

Recordemos. Los 25 primeros nimeros primos son: 2, 3, 5,7, 11, 13,17, 19, 23, 29, 31,

37,.41,43,47, 53,59, 61,67,71,73,79,83,89y97.
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Tro: Descomponemos el 4.

i . 4|2 4 es divisible entre 2
+ Trazamos una linea vertical del lado derecho del 4. 4:2=2
« El4 esdivisible entre 2, sPor qué?. El cociente es 2. 2 o
+ Colocamos el 2 debajo del 4. 1 2 es divisible entre 2
. 2 divisible entre 2. El cociente es 1, que se coloca 2+2=1
debagjo del 2, y terminamos la descomposicion.
4des2ala2. 4 =22

Recordemos: El exponente, que es el numerito que colocamos en la parte superior
derecha del 2, representa la cantidad de veces que se multiplica el 2.

2do: Descomponemos el 12.

. Irzozomos una linea vertfical del lado derecho del 1212 12 es divisible entre 2
. 12+2=4%
« El12 es divisible entre 2. 3Por qué?. El cociente es 6. [ s os divisibleontre 2
+ Colocamos el 6 debajo del 12. 3 s 'Zf'z iin ©
« 6 divisible entre 2. El cociente es 3, que se coloca
debajo del 6. 1 3 es divisibleentre 3
« 3 divisible entre 3. El cociente es 1, que se coloca 3+3=1
debajo del 3, y terminamos la descomposicion. 12=22-3
12es2ala 2, por3.
« El4 es divisible entre 2, porque es un nUmero par.
Recordemos: El criterio de divisibilidad de 2 dice:
“Todo numero par es divisible entre 2",
3ro: Descomponemos el 18.
. xrsozomos una linea vertical del lado derecho del 1812 18 &5 divisible enfre 2
. 18+2=9
« Verificamos si el 18 es divisible entre 2, que es el 9 9 o5 divisble enfre 3
primer nimero primo. El cociente de 18 enfre 2 es 9. 3 e
+ Colocamos el 9 debajo del 18. 1 o
+ 9 divisible entre 3. El cociente es 3, que se coloca 3es dg"?'g'finfre 3
debajo del 9. U

« 3 divisible enfre 3. El cociente es 1, que se coloca 12=22-3
debajo del 3, y terminamos la descomposicion.

18es2por3 ala2.
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La regla dice: se toman los factores comunes y no comunes, con su mayor
exponente.

La descomposicion de los tres nUmeros es:

El 2 es comUn a todos los

) ) ) nUmeros dados.
4=2 12=22-3 18=2-3 El 3 no es comuUn a todos

los nUmeros dados.

« Enla descomposicion del 4 el 2 tiene exponente 2, en la descomposicion del 12
tiene exponente 2 y en la descomposicion del 18 tiene exponente 1, sobre
entendido. El mayor exponente es 2, entonces para el m.c.m. fomaremos 22.

« EI 3 no es un factor comun, porque estd en la descomposicion del 12, con
exponente 1,y en la del 18, con exponente 2, pero no en la del 4. La regla dice “y
no comunes”. El mayor exponente es 2, entonces o fomamos con ese exponente,
32

m.c.m. A, 12y'|8): 22'32 :4 9 = 36
MULTIPLOS Y DIVISORES. Minimo ComUn Mdltiplo. Por Método Rapido.
Descomposicion Simultanea.

El método rdpido consiste en hacer una descomposicion simultdnea de los
nUmeros dados. Veamos como es esto.

Ejemplo. Calcularelm.c.m.de 4, 12y 18

« Colocamos los 3 numeros uno al lado del 4 12 18 |2 4 12 v 18 son
ofro, con el minimo espacio que permita 5, . g divisibles enfre 2
trabajar en orden. 4:2=2

«  Verificamos si los numeros son divisibles 12:2=4
enfre 2. Si al menos uno es divisible entre 2,
colocamos 2 como Tler divisor. 18+2=9

+ Colocamos los cocientes debajo de cada
numero.

+  Verificamos si los cocientes son divisibles 4 12 18 | 2 2 Y é son duvisible

entre 2. Si al menos uno es divisible entre 2, 5 4 9 | 9 enfre 2

colocamos 2 como siguiente divisor. 1 3 9 2+2=1
+ Colocamos los cocientes debajo de cada 6+2=3

nUmero divisible. El 9, que no es divisible,

quedaigual.

O > )
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+ Ya no quedan numeros divisibles entre 2. 4 12 18 | 2 3 Y 9 son divisibles
Verificamos si los cocientes son divisibles o 6 9 |2 entre 3
entfre 3. Si al menos uno es divisible entre 3, 1 3 9 3 3+3=1
colocamos 3 como siguiente divisor. 1 3 3 9+3=3

+ Colocamos los cocientes debajo de cada 1
numero divisible.

+  Verificamos si los cocientes son divisibles 4 12 18 | 2 3esdivisibleentre 3
entre 3. Si al menos uno es divisible entre 3, 5 5 9 )
colocamos 3 como siguiente divisor. 1 3 9 3 3+3=1

« Colocamos el 1 debagjo del 3 y hemos 1 3 3
terminado la descomposiciéon simultdnea. ]

Este método se denomina método rdpido porque una vez terminada Ia
descomposicion tenemos ya los factores del m.c.m.

(O MULTIPLOS Y DIVISORES. Calcular el Minimo Comin Mltiplo. Ejercicio 1.

Calcular el minimo comun multiplo de 15, 20 y 48 aplicando la regla.

Tro: Descomponemos el 15.

) . 15| 3 15 es divisible entre 3

+ Trazamos la linea vertical del lado derecho del 15. 15-3=5

* 15 no es divisible entre 2, pero si es divisible entre 3. S
El cociente de 15 entre 3 es 5. 1

+ Colocamos el 5§ debajo del 15.

« 5 divisible entre 5. El cociente es 1, que se coloca

debajo del 5, y terminamos la descomposicion.

5 es divisible entre 5
5+5=1

15=3-5
15 es 3 por 5.
2do: Descomponemos el 20.
, . 2012 20 es divisible entre 2

+ Trazamos la linea vertical del lado derecho del 20. 20:2=10
* 20 es divisible entre 2. El cociente de 20 enfre 2 es 102

10. 515 10 es divisible entre 2
« Colocamos el 10 debajo del 20. 1 10+2=5

* 10 es divisible entre 2. El cociente de 10 entre 2 es
5, que se coloca debajo del 10.

+ 5 es divisible entre 5. El cociente de 5 enfre 5 es 1, 20=22-5
que se coloca debagjo del 5 y fterminamos la
descomposicion.

O > )



https://t.me/kharlamerida
http://www.guao.org/docentes/primer_ano/matematica/minimo_comun_multiplo_m_c_m-ejercicio_del_calculo_del_minimo_comun_multiplo

Matemdtica de ler Afo MUltiplos y Divisores

3ro: Descomponemos el 48.

Trazamos la linea vertical del lado derecho del 48.
48 es divisible entre 2. El cociente de 48 entfre 2 es
24.

Colocamos el 24 debajo del 48.

24 es divisible entre 2. El cociente de 24 entfre 2 es
12, que se coloca debajo del 24.

12 es divisible entre 2. El cociente de 12 entre 2 es
6, que se coloca debajo del 6.

6 es divisible entre 2. El cociente de 6 entre 2 es 3,
que se coloca debajo del 6.

3 es divisible entre 3. El cociente de 3 entre 3 es 1,
que se coloca debgjo del 3. Y terminamos la
descomposicion.

40 es 2 por 2 por 2 por 2 por 3.

con Tu Profesor Virtual

48| 2 48 es divisible entre 2
24| 2 48 +2=24
1212 24 esdivisibleentre 2
é 24 :-2=12
48 |2 4 esdivisibleentre 2
242 §+2=3
1212 3esdivisibleentre 3
b |2 3+3=1
313
1
48 =243

La regla dice, “se toman los factores comunes y no comunes, con su mayor
exponente”.

La descomposicidn de los tres nUmeros es:

15=3-5 20=22-5

El 3 no es comin a todos los nUmeros dados.

El 5 no es comuin a todos los nimeros dados.

48 =243

El 2 no es comin a todos los nUmeros dados.

El 2 no es comun al 15, 20 y 48. Como la regla dice "y no comunes con su mayor
exponente”, se toma con el 4 que es el mayor exponente con que aparece, 24.

El 3 no es comun al 15, 20 y 48. Como la regla dice “y no comunes con su mayor
exponente”,se toma con el 1 que es el mayor exponente con que aparece, 3.

El 5 no es comun al 15, 20 y 48. Como la regla dice “y no comunes con su mayor
exponente”,se toma con el 1 que es el mayor exponente con que aparece, 5.

Elm.c.m. de 15,20 y 48 es el producto de 24-3 - 5.

m.c.m. 15, 20y48}: 24 . 3 . 5 = 240

MULTIPLOS Y DIVISORES. Calcular el Minimo ComuUn Mdltiplo. Por Descomposicion
Simultdnea. Ejercicio 2

Calcular el m.c.m. de 15, 20 y 48 aplicando descomposicion simultdnea.
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« Colocamos los 3 numeros uno al lado del 15 20 48 | 2
ofro. . 15 10 24
« 20 vy 48 son divisibles entre 2. Colocamos 2
como ler divisor.
» Escribimos los cocientes debajo de cada
numero. El 15, que no es divisible, queda
igual.
15 20 48 | 2
. 10 y 24 son divisibles entre 2. Colocamos 2 15 10 24 | 2
como 2do divisor. 15 5 12
+ Colocamos los cocientes debajo de cada
numero divisible. El 15, queda igual.
« 12 es divisible entre 2. Colocamos 2 como 15 20 48 | 2
3er divisor. 15 10 24 | 2
*  Escribimos el cociente debajo de12. EI15y 15 5 12 | 2
5, quedanigual. 15 5 6
« 6 es divisible entre 2. Colocamos 2 como 15 20 48 | 2
4to divisor.
15 10 24 | 2
* Escribimos el cociente debajo de 6. El 15y 15 5 12 |2
5, quedanigual. 15 5 s 2
15 5 3
« 15 y 3 son divisibles entre 3. Colocamos 3 1520 48 |2
como 5to divisor. 15 10 24 |2
. Escribimos el cociente debojo de los 15 5 12 |2
nUmeros correspondientes. El 5 quedaigual. 15 & 6 | 2
15 5 3 3
5 5 1
« 5 es divisible entre 5. Colocamos 5 como 1520 48 |2
6to divisor. 15 10 24 |2
.+ Escribimos el cociente debcjo de los 15 5 12 |2
numeros correspondientes. Llegamos a 1de 15 5 6 | 2
cociente en todos, terminamos la 15 5 3 |3
descomposicion. 5 5 1 5
1 1

El producto de los divisores obtenidos es el m.c.m. buscado.

observar, llegamos al mismo resultado obtenido aplicando la regla.

m.c.m. Qs, 20y48}: 24' 3 5 = 240

O > )
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20 y 48 son divisibles
enfre 2

20+2=10
48 +2=24

10 y 24 son divisible
enfre 2

10+2=5
24 :-2=12

12 es divisible entre
2

12+2=46

10 y 24 son divisible
enfre 2

6+2=3

10 y 24 son divisible
entre 2

3+3=1

10 y 24 son divisible
enfre 2

5+5=1

Como puedes
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(O MULTIPLOS Y DIVISORES. Aplicaciones de M.C.M.

Como toda herramienta matemdtica, el minimo comun multiplo tiene ilimitadas
aplicaciones a la vida cotidiana, asi como a situaciones técnicas y de otfras indoles.
Hemos anexado un ejemplo desarrollado de una situacién de la vida cotidiana que
se resuelve mediante el cdlculo de minimo comUn multiplo. Tomaremos el caso de
Ana de la infroduccion.

Ejemplo

Ana prepara galletas para tres clientes, el cliente A recibe las galletas en cajitas de
3 unidades, el cliente B recibe las galletas en cajitas de 5 unidades y el cliente C
recibe las galletas en cajitas de 4 unidades. Cuanto es lo minimo que debe preparar
para que pueda ser despachado sin faltas ni sobrantes a cualquiera de los 3 clientes.

ELT

-
== i

Cliente A Cliente B Clignie C
3 unidades 5 unidades 4 unidades

Razonamiento:

La cantidad buscada debe cumplir las siguientes condiciones:

» Puede ser dividida entre 3, 5 y 4, para que puedan distribuirse uniformemente en
cualquiera de los tipos de cajas. Esto significa que es Multiplo Comin de 3, de 5y
de 4.

« Como piden el minimo que debe preparar, se trata del Menor de los MUltiplos
Comunes a los fres niUmeros.

Entonces hallando el m.c.m. tfenemos la cantidad pedida.

AAWwWdNDN

5 4
5 2
5 1
5 1
1 1

_—-— W W W

m.c.m.: 22:3-5=60

Produciendo 60 galletas podria despachar un pedido exacto de cualquiera de los
fres clientes.
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Emparejando el Lenguaje )

Algoritmo. Secuencia de pasos ordenados para la ejecucion de una tarea.

Minimo Comun Multiplo. Es el menor de los MdUltiplos Comunes a varios
nUmeros enteros.

A Practicar )

Los siguientes ejercicios se sugieren como opcidon para ejemplos, desarrollo

de Practicas Guiadas y/o prueba exploratoria de habilidades logradas.

Seleccione en cada caso los moltiplos de los nUmeros dados

1. Halle el Minimo Comun MUltiplo , aplicando la regla y aplicando descomposicion
simultdneaq, de:

a. 6yl12 b. 21yl14 c. 12y18
2. Halle el m.c.m. en los siguientes grupos de nuUmeros:
a. 24,32,16 d. 54,150, 180
b. 28, 42, 21 e. 66,108, 165
c. 35,5640 f. 112,234,348

3. Tres amigos trabajan por contratos, de tal manera que el albanil tarda 24 dias en
culminar cada obra, el plomero 18 dias y el electricista 12 dias. Si empiezan all
mismo fiempo, sCuando terminardn simultdneamente un contrato por primera
veze.

4, Luisa debe confeccionar unas piezas de vestuario para una escuela de danza.
Aungue no le ha definido si serdn faldas, para las que necesitaria 5 metros exactos,
blusas, para las que necesitaria 6 metros exactos, o mayas, para las que
necesitaria 10 metros exactos, si le han dicho la tela que debe usar. Ha
enconfrado la fela sélo en un lugar y queda poco. 3Cudnto es lo minimo que
debe comprar para garantizar que pueda sacar una cantidad exacta de piezas
en cualquiera de los casos?
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Lo Hicimos Bien? )

Comprueba que los resultados de tus cdlculos estén correctos. Aqui tienes los

resultados de las operaciones planteadas:

1. Minimo ComuUn Mdltiplo de:
Q. 6y12:12
b. 21y14:42
C. 12y 18: 36
2. m.c.m.:
M.C.M.o4 30 16p = 96
M.C.M.o8, 49, 01y = 84
M.C.M.;35 56, 40y = 280
M.C.M.(54 150, 180 = 2700
M.C.M.e, 108, 145 = 9940
M.C.M.{112, 234, 345 = 380016

"0 Q000

3. Alos 72 dias terminan una obra por primera vez de forma simultdnea los tres.
4. 30 metros de tela es lo minimo que debe comprar para garantizar que pueda
sacar una canfidad exacta de piezas en cualquiera de los casos.
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